1 S5 Lundi 22 novembre

Contrdle n° 4 I
Exercice 1 : (3 points)

Démontrer que la fonction inverse est décroissante sur R -.

Exercice 2 : (4,5 points)
1) Dans chaque cas, donner un encadrement de x2 :

a) —5<x<-1 b) -3<x<1 c) x<6
2) Dans chaque cas, déterminer pour quelles valeurs de x on a :
a) x2>30 b) 2<x2<8 c)x2<7

Exercice 3 : (4,5 points)

1
1) Dans chaque cas, donner un encadrement de — :

X
a)—4<x<-2 b) x=9 c) x<-2
2) Dans chaque cas, déterminer pour quelles valeurs de x on a :
a) l>16 b) lS—S c) 2<l<4
X X X
Exercice 4 : (5 points)
Soit f la fonction définie par f(x) = al +21 sur Df.
1) Déterminer Df.
2) Déterminer deux réels a, b tels que f(x) =a + b 5
X+

3) Déterminer les limites de f aux bornes ouvertes de Df.

Exercice 5 : (3 points)

Soit f(x) = 1 définie sur R".

X
1) Montrer que f(x) =1 + 1
x

2) Montrer que f est décroissante sur R,
123456790 " 123456791

e
123456789 123456790

3) Comparer

Ce devoir, c’est de la bombe !



Corrigé

Exercice 1 :
. 1 1 b-a
Soita,be |- ;0[ aveca<b, alors — - — =
a b ab
Orab>0etb—-a >0 donc L >0 etainsi a<b= f(a)>f(b) < fdécroissante sur R
a
Exercice 2 :
1) a) 1<x2<25 b) 0<x2<9 c) x220
2) a) x€|-00;-30[U]~30 ;+co b) [-V8 :-v21U[V2 ; V8]
©) xe[-+7 ;1471
Exercice 3 :
1 1 1 1 1 1 1
1) a) ——<—<—-— b) 0<— < — c) -—<—<0
) @) 2 x 4 ) x 9 ) 2 X
2) a) O<x<i b)—l<x<0 c) l<x<l
16 5 4 2
Exercice 4 :
1) Df=R\{-2}
2) f(x)=a+ b =a(x+2)+b=ax+(2a+b)
x+2 x+2 x+2
. ja=2 . ja=2 . 3
On en déduit soit il s’en suit que f(x) =2 -
2a+b = b=-3 x+2
3) lim f(x)=2 car lim =0 De méme,ona Ilim f(x)=0
X —> — oo X -0 X+2 X —> + o0
Iim (x+2)=0,donc lim f(x)=+o0 Et par le méme raisonnement, lim f(x)=—co.
Xx—=-2 X—=-2 x—-2*

Exercice 4 :

1 f(x)=x+l=§+l=1+l

X X

. I 1 . . L
2) Soita,be R, aveca<b alors — > N puisque la fonction inverse est décroissante sur R
a

Et donc l+l>l+1
a
soit f(a) > f(b) et donc f est décroissante sur R,
3) On remarque que M =1(123456789) et w =1(123456790)
123456789 123456790

Comme f est décroissante sur IR, , 123456789 < 123456790 = f(123456789) > £(123456790)
123456790 S 123456791

Et donc :
123456789 123456790




