Dérivation

I. Nombre dérivé
1.Taux d’accroissement

Rappel : Soit A(xa.ya) et B(xg; yB), alors le taux d’accroissement de (AB) est m = XBLXE
B — XA

Déf. : On appelle nombre dérivé de f en x = a, s’il existe, le réel f "(a) = hlimot(aﬂlw .
_>

Explication : Ceci correspond au taux d’accroissement de (AM) avec A d’abscisse a fixé sur

y =1(x) et M d’abscisse (a + h) mobile sur y = f(x). Le nombre dérivé est le taux

d’accroissement obtenu pour M « tres proche » de A.

Dans ce cas (AM) se rapproche de la tangente en A a la courbe y = f(x).

2.Tangente
Propriété : La tangente a la courbe d’équation y = f(x) en A(a ; f(a)) a pour équation :
y=1"(a)x-a)+1(a)
Rmgq : On remarque en particulier que f ’(a) est le coefficient directeur de la tangente en x = a.

II. Fonctions dérivées
1.Dérivée des fonctions usuelles

Fonction Fonction dérivée
fx)=a f’x)=0
f(x) = ax f’x)=a
fx)=ax+Db f’x)=a
f(x) = x2 f’(x)=2x
f(x) =x" f7(x) = n.x""!
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f(x) = f’xX)=——F
() =/ W=-37

2.0pérations sur les dérivées
u et v sont dérivablessur I, k e IR :
s(U+v)y =u+V
« (kxu)’= kxu’
«(uxv) =u’v+uv’
u, uv-uv
*pourxtqv(x);tO.(V) = V2
III. Sens de variation d’une fonction
Théoreme : Soit f une fonction dérivable sur I, alorssiVx e I,ona:
f’(x) <0 : f est décroissante sur I,
f’(x) > 0 : f est croissante sur I,
f’(x) = 0 : f est constante sur I.



